
Οι λύσεις για τις ασκήσεις του 11ο μαθήματος (11ς Εβδομάδας) 

Από τις σημειώσεις 

1) Να λυθεί η άσκηση: Είναι το    
 
  
 

  ιδιοδιάνυσμα του πίνακα    
    
     
     

 ; Εάν είναι 

βρείτε την ιδιοτιμή του. 

 

Η λυση:  

 

Εξετάζουμε εάν ισχύει    λ  για κάποιο λ. 

 
    
     
     

  
 
  
 

   
       
     
    

   
  
  
  

     
 
  
 

 . 

 

Επειδή 

 
  
  
  

    
 
  
 

        

ἐχουμε ότι το  
 
  
 

  είναι ιδιοδιάνυσμα του πίνακα  . 

2) Να λυθεί η άσκηση: Εάν    
    
    
    

  βρείτε μια βάση για τον ιδιοχώρο που αντιστοιχεί στην 

ιδιοτιμή           
 

Η λυση:  

 

Πρέπει να βρούμε μια βάση του μηδενοχώρου του πίνακα      . Έχουμε ότι 

       
    
    
    

   
    
    
    

   
   
   
   

 . 

Άρα  

 
   
   
   

  
 
 
 
   

 
 
 
   

       

          

          

  

 

Φέρνουμε το πίνακα του συστήματος σε κλιμακωτή μορφή 

 
   
   
   

 
               

 
 
   
   
   

  

 

Έχουμε μια βασική μεταβλητή την πρώτη και δυο, δεύτερη και η τρίτη, 

μεταβλητές είναι ελεύθερες. Από την κλιμακωτή μορφή έχουμε  

         

Για         έχουμε  

       



Ως εκ τούτου  

      

Για         έχουμε  

      

 

 

Επομένως τα διανύσματα      
  
 
 

 ,      
  
 
 

  είναι βάση του ιδιοχώρου που αντιστοιχεί στην 

ιδιοτιμή        

3) Βρείτε το χαρακτηριστικό πολυώνυμο και τις ιδιοτιμές του πίνακα    
    
    
   

 . 

Η λυση: 

  

Έχουμε ότι 

  λ    
  λ    

      
    λ

 . 

Επομένως, το χαρακτηριστικό πολυώνυμο είναι 

 

      λ             
  λ   

   λ
  

                                                                                              

                                                                                         

                                                                                         . 

Για ιδιοτιμές  

      λ     . 

Δηλαδή, 

                            . 

Ἀρα οι ιδιοτιμές είναι           (     είναι η διπλή ιδιοτιμή). 


